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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 
Proba scris� la MATEMATIC   

PROBA D 
                                   Varianta ….090 
Profilul: Filiera Teoretic �: sp.: matematic�-informatic�, Filiera Voca�ional�, profil Militar, Specializarea: specializarea matematic�-informatic� 
♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord� 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  

 La toate subiectele se cer rezolvri cu solu ii complete 
 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze modulul numrului complex ( )232 i+ . 

(4p) b) S  se calculeze distana  de la punctul  ( )11 −− ,C   la dreapta  0=+ yx . 

(4p) c) S  se determine ecuaia tangentei la hiperbola 1
45

22

=− yx
,  dus  prin punctul 

( )45,P − . 

(4p) d) S  se determine 0>a  astfel încât punctul ( )34 −− ,P   s  se afle pe cercul 

ayx =+ 22 . 

(2p) e) S  se calculeze aria triunghiului cu vârfurile în punctele ( )33,A − ,  ( )55,B −  i  

( )11 −− ,C . 

(2p) f) S  se calculeze produsul   ( ) ( ) ( )������ 176271 tgtg...tgtgtgtg −⋅⋅−⋅− . 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se rezolve în mulimea numerelor reale  ecuaia   055425 =−⋅+ xx . 

(3p) b) S  se calculeze expresia   4
6

2
6

1
6 CCC +− . 

(3p) c) Se consider func ia RR →:f ,  ( ) xxxf −= 4 .  S  se calculeze  ( )( )0ff � . 

(3p) d) S  se calculeze probabilitatea ca un element { }2,...,51,∈n , s  verifice relaia 

nn 83 ≥ . 

(3p) e) S  se calculeze suma elementelor din grupul    ( )+,18Z . 

 2. Se consider func ia  RR →:f ,  ( ) ( )11 2 ++= xlnxf . 

(3p) a) S  se calculeze    ( )xf ′ ,   R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze ( )∫ ′
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se determine intervalele de monotonie ale  funciei  f  . 

(3p) d) S  se calculeze    
( ) ( )

1

1
lim

1 −
−

→ x

fxf
x

. 

(3p) 
e) S  se arate c  ( ) 1≥xf ,  R∈∀ x . 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 
  

 Se consider  matricele 







=

00

01
E ,   

















=

5

1

4

1
3

1

2

1

F ,   







=

10

01
2I   i  mul imile  

( ){ }XXMXH =∈= 2
2 R   i { }HDC,B,A,dcbadDcCbBaAM ∈∀∈∀+++= R,,,, . 

(4p) a) S  se verifice c    HE ∈   i   HI ∈2 . 

(4p) b) S  se gseasc o matrice HP∈  astfel încât   ( ) 1=Prang     i o matrice  HQ∈   

       astfel încât   ( ) 2=Qrang . 

(4p) c) S  se verifice c, R∈∀ b,a    matricele   








00

1 a
  i 









0

01

b
 sunt din mulimea   H . 

(2p) d) S  se arate c dac  H
d

b

c

a
A ∈








= , atunci da + { }2,1,0∈ . 

(2p) e) S  se arate c dac    HB∈    este o matrice inversabil, atunci  2IB = . 

(2p) f) S  se arate c ( )R2MM = . 

(2p) g) S  se arate c matricea F  nu se poate scrie ca o sum finit  de matrice din mulimea   H . 
  
 SUBIECTUL IV ( 20p ) 
  
 Se consider func iile continue [ ] R→b,a:f  i [ ] R→b,a:g  i func ia 

[ ] R→1,0:h , ( ) 91 xxh −=   , unde R∈b,a , ba < . 

(4p) a) S  se arate c ( ) 91 xxh −≥ , [ ]1,0∈∀ x . 

(4p) b) S  se calculeze ( )dxxh∫
1

0

2 . 

(4p) c) S  se verifice c  ( ) ( ) ( ) ( ) 02 222 ≥+− xgxgxtfxft , R∈∀t  i [ ]bax ,∈∀ . 

(2p) d) Integrând inegalitatea de la punctul   c),   s  se arate c   

( ) ( ) ( ) ( ) 02 222 ≥+−∫ ∫ ∫ dxxgdxxgxftdxxft
b

a

b

a

b

a

, R∈∀t . 

(2p) e) S  se deduc inegalitatea    ( ) ( ) ( ) ( ) 



















≤










∫∫∫
b

a

b

a

b

a

dxxgdxxfdxxgxf 22

2

. 

(2p) f) Utilizând inegalitatea de la punctul  e)  s  se arate c, dac  [ ] R→10,:u  este o 

func ie continu, atunci    ( ) ( )dxxudxxu ∫∫ ≤








 1

0

2

21

0

. 

(2p) g) S  se arate c aria suprafeei plane cuprins între graficul funciei h ,  axa Ox  

i dreptele 0=x  i 1=x ,  este un numr real din intervalul ( )95,0;90,0 . 

 

 

            

 


